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: 1 اڤۻ܎ال

.x ̸= 0 , lim
n→+∞

fn(x) =
1

x
, lim
n→+∞

fn(0) = 0 .1

.sup
x≥a

|fn(x)−
1

x
| = 1

a(1 + na2)
.2

.[a,+∞) আॻ༟ ً؇ਐ಻ޙ؇م ݁ٺگ؇ر۰ً اৎ৊ٺٺ؇ܳ٭۰ إذاً

: 2 اڤۻ܎ال
∑ਐಾگ؇ر۰ً

n≥1

fngn ᄭᄥྥފܹފৎ৊ا .I ⊂ R ڣଫଐة আॻ༟ اৎ৊أݠڣ۰ اᄴᄟوال ݆݁ ඔ൹݁ٺٺ؇ܳ٭ٺ (gn)n و (fn)n ܳٺܝ݆ .1
اܳٺ؇ܳ٭۰: ا๤དྷܳوط أ༡ڎ ොູگݑ إذا I আॻ༟ ً؇ਐ಻ޙ؇م

اܳڰଫଐة আॻ༟ ݁ޚݠدة و ො੼ڎودة (gn)n اৎ৊ٺٺ؇ܳ٭۰ و I اܳڰଫଐة আॻ༟ ً؇ਐ಻ޙ؇م ∑݁ٺگ؇ر۰ً
n≥1

fn ᄭᄥྥފܹފৎ৊ا (ا)
.I

਍ಾ؇ڢݱ٭۰ (gn)n اৎ৊ٺٺ؇ܳ٭۰ و I اܳڰଫଐة আॻ༟ ً؇ਐ಻ޙ؇م ො੼ڎودة ∑
n≥1

fn ᄭᄥྥފܹފగጻዧ ۰ਃಮݞ੊اࠍ ا௯௫௵؇݁٭ؕ (ب)
.I اܳڰଫଐة আॻ༟ 0 ؇ዛውᚬ؇ዛኡ و ً؇ਐ಻ޙ؇م و݁ٺگ؇ر۰ً

.0 ިොຶ ਐಾگ؇رب มฆܳا π
4

(
1

n

)
n

ً؇ৎ৊ٺٺ؇ܳ٭۰ وො੼ڎودة ਍ಾ؇ڢݱ٭۰
(
1

n
tan−1(

x

n
)

)
n

اৎ৊ٺٺ؇ܳ٭۰ .2
R আॻ༟ ً؇ਐ಻ޙ؇م ਐಾگ؇رب ᄭᄥྥފܹފৎ৊ا إذاً

..[−a, a] আॻ༟ ݁أ٭؇ري ᄭᄥྥފܹފৎ৊ا ّگ؇رب ڣ؆ن
∣∣∣∣ 1n tan−1(

x

n
)

∣∣∣∣ ≤ |x|
n2

≤ a

n2
أن ؇ஓ୾ .3

: 3 اڤۻ܎ال



f(x) =
+∞∑
n=1

(−1)ne−nx

n
.D = [0,+∞) ި۱ ᄭᄥྥފܹފৎ৊ا ّگ؇رب ෠੼؇ل .1

(
e−nx

n

)
n

اৎ৊ٺٺ؇ܳ٭۰ أن و ᄭᄥ݁ٺݱ (−1)ne−nx

n
اᄴᄟوال أن ؇ஓ୾ .2

.D আॻ༟ ᄭᄥ݁ٺݱ f ᄭᄟاᄴᄟا ڣ؆ن آًܭ ل۰ َޙݠ ۋފص إذاً 0 ިොຶ ً؇ܳٷٺޙ؇م ਐಾگ؇رب

2


